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Examenul national de bacalaureat 2022
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Simulare
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicda-informaticdi
o Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Adottak a z; =1-2i és z, =2+i komplex szamok. Igazolja, hogy (z; +i)(z, —1)=2.
S5p | 2. Adottaz f:R—> R, f(x) =x*+4x+m fiiggvény, ahol m egy valés szam. Hatarozza meg az m
valos értékeit, amelyekre f'(x)>0, barmely x valds szdm esetén.
Sp | 3. Oldja meg a valos szamok halmazaban az 1+ 2log, v x—2 =log, x egyenletet!
S5p | 4. Legyen A4 a kétjegyli természetes szamok halmaza. Szamitsa ki annak a valosziniiségét, hogy
véletlenszeriien kivalasztva egy elemet az A halmazbol, annak pontosan két tobbszordse legyen az
A halmazban!
5p | 5. Az xOyderékszogl koordinata-rendszerben adottak az A(—2,— 2) , B(3,1) és M (2,4) pontok.
Hatarozza meg az N pont koordinatait tudva azt, hogy az ABMN négyszog paralelogramma!
5P | 6. Az ABC héaromszdgben sin( A+ B) +cosC =1. Igazolja, hogy az 4ABC haromszog derékszogi!
II. FELADATSOR (30 pont)
1 3 a x+3y+az=2
1. Adott az A(a)=|2 1 -1| matrix és az {2x+y—z=—1 egyenletrendszer, ahol a egy valos
a 3 1 ax+3y+z=1
szam.
5p | a) Igazolja, hogy det(A(l)) =0.
5p | b) Igazolja, hogy B(a) . B(a) . B(a) = a3B(1), barmely a valéos szam esetén, ahol
B(a)=A(a)-A(0).
5p | ¢) Ha az egyenletrendszernek végtelen sok megoldasa van igazolja, hogy a rendszer barmely
(xg,¥9»29 ) megoldésa esetén x,y, + ¥z + 2%y <0, ahol x,, ¥, és z, valds szamok!
2. A komplex szamok halmazin értelmezziik a z| * z, = _AT5 miveletet,
4 . |Zl 22| + l
. |
Sp | a) Igazolja, hogy (—1)*2 = 5
5p | b) Igazolja, hogy e=0 a,,*” miivelet semleges eleme!
5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy létezik legalabb harom kiilonb6z6 és nullatdl kiilonb6z6 komplex szam,
amelyek teljesitik a |Z * Z| = |Z| egyenléséget!
III. FELADATSOR (30 pont)
4
1. Adott az /:(0,40) > R, f(x)= x +16 fiiggvény.
(x ~4)(x* 4)
Sp | a) Igazolja, hogyf 0 +oo).
Vxt+16
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Sp | b) Hatarozza meg az f fiiggvény grafikus képének ferde aszimptotjat a +oo felé!
. 4

¢) Hatarozza meg az m valds szam azon értékeit, amelyekre az f (x)+ f [—j=m egyenletnek
x

Sp
pontosan két megoldasa van!
2
2. Adottaz f: R >R, f(x)=2 x” fiiggvény.
e
3
S5p | a) Igazolja, hogy Iexf(x)dx =12.
0
Sp | b) Igazolja, hogya g:R—>R, g(x)= f(l ] fiiggvény barmely G primitivje konvex!
X
1 3 _
Sp | ¢) Hatdrozza meg azt az a val6s szamot, amelyrej al de=2 2 .
e f(x) 3
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