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 Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 
 Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se acordă punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limita 

punctajului indicat în barem. 
 Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 

SUBIECTUL  I 
Condiţia :    2(4 5) 2 3 5 3x x x      3 1 

Soluţia 4x     2 
 0 \ 2x     2 2 

 1 2 0 0 0 \ 2bx x m
a


        3 

Ecuaţia dată se scrie 23 3 2 0x x    1 

Notând  3x y  obţinem ecuaţia 2 2 0y y    cu soluţiile 2  şi 1 2 

3 

Cum 3 0x  , convine doar 3 1x  , deci 0x   2 
Numărul submulţimilor ce conţin un număr par 2

32 6C   2 

Numărul submulţimilor ce conţin două numere pare 1
3 3C   2 

4 

Există 9 submulţimi ce conţin cel puţin un număr par.                                                                 1 

   B A B AAB x x i y y j   
  

 2 

6 3 9A Ax x      şi 8 4Ay    12Ay    2 

5 

 9, 12A   1 

Condiţia de existenţă  5,x   şi soluţia ecuaţiei 8x   5,  , deci 8P  . 3 6 

4 3
2
PS p r r S        2 

 
SUBIECTUL al II-lea                                                                                      
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   
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b) 
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 
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c) 

Se demonstrează prin inducţie că 13 ,n nA A n    , deci 2013 20123A A  2 
2.a) ( 2)( 2) 2 2 2 6, ,x y xy x y x y          5 



( ) 2 2 2 4 4 4 6, , ,x y z xyz xy xz yz x y z x y z             2 
( ) 2 2 2 4 4 4 6, , ,x y z xyz xy xz yz x y z x y z             2 

b) 

( ) ( ), , ,x y z x y z x y z         1 
2 2 2,x x x       2 

2013 2012 2 1(2 2 ...2 ) 2 2     1 
02 2 2   1 

c) 

2013 2012 2 1 02 2 ...2 2 2 2      1 
 
SUBIECTUL al III-lea                                                                                      

       
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'

2
2 2( ) , \ 1
1

x xf x x
x
 

 

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Ecuaţia asimptotei oblice este 3y x  . 3 b) 
Ecuaţia asimptotei verticale este 1x  . 2 
Ecuaţia tangentei în punctul 0 0( , )T x y  este  0 0y y m x x    cu '

0( )m f x  . 1 

dm m  şi cum 2dm    obţinem că '
0( ) 2f x   . 2 

c) 

Rezolvarea ecuaţiei 
 

2

2
2 2 2
1

x x
x
 

 


 cu soluţiile 1 20, 2x x   şi punctele căutate sunt   

  1(0,0)T , 2 (2,8)T . 
2 

F este  funcţie derivabilă şi  
2012

2013

2013'( ) , 1,
1

xF x x
x

    


 3 
2.a) 

 '( ) ( ), 1,F x f x x      2 

 '( ) ( ) 0, 1,F x f x x       F este funcţie crescătoare pe  1,   3 b) 

3 2 3 2
2 3 2 3

F F
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   
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   
1 1

0 0

A f x dx f x dx    deoarece    0, 0,1f x x    2 

  1`

0
A F x  2 

c) 

ln 2A   1 
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